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一 个 包含 FE Smarandachq 砚 数 的 复合 本 


刘 华 , 吕 松涛 
(商丘 师范 学 院 数学 系 , 河南 商丘 476000) 


摘要 : 对 任意 正 整数 ?著名 的 Snarandache LOM 函 数 SLD) 定 义 为 最 小 的 正 整数 k 使 得 nI[ 1 2… 耳 , 其 


中 JQ[ 1 2…， 耳 表 示 1 2 …，k 的 最 小 公 人 倍数。 而 函数 ZCm 定 义 为 最 小 的 正 整 数 上 使 得 号 人 中心 即 忆 


( 马 一 巴 这 kk: 号 中 主要 目的 是 利用 初等 及 解析 方法 研究 复合 函数 SLC2Z(CD) 的 均值 性 质 , 得 到 了 


一 4 销 趣 的 渐 近 公式 。 
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AComposieFuncton Invoking thieF Snarandache Function 


LIU Hua LV Song tao 

(DeparmentofMathem atic8 ShangqiuNomal College Henan Shangqiu476000 了 OO) 
Abstract FEor anypositive iteger 耻 the fanousF Smnalrandache ICM fanctpnis SmD isS defined as 
the sallest Positive integer kk such fthat Dj[ 1 2…， 巧 ， whemte Dj[ 1 2..， 了 denote 和 he least caqm _ 
mon mu talies of 人 上 k And the fanction ZCmD is defined as the snallestposite integerk such 


thatne Thatis ZmD 一 mn k: 中) ) Themain Pumpose of his paper is using 


the elemnentarymethods and the analyticmethoads b study themean value plIoperties of 由 e_ composite 
fonction SV Z( ID) and 8&ive a shalpet asymptotc fomula for 匡 
Key WordS FE Snarandache LOM fnction Composite fonction Mean vahe Asymptotc fmula 


] 引言 及 结 浴 一 $ SL6)=3 SUL7I7)=7 SLC8) 王 8 SLCO9 ) 一 9 
4 SLI10) 一 5 …。 而 画 数 Zn 定义 为 最 小 的 正 束 
人 
美 籍 罗马 尼 亚 著名 的 数论 专家 F Snarmandache 孝 
授 在 文献 [中 引入 的 , 对 于 任意 的 正 整数 P SL 拉 S) 它 是 由 罗马 尼 亚 著名 的 数论 专家 
Co 症 义 为 最 小 的 正 整数 ] 畦 得 nl1 3 .…， 了， 
其 中 人 ee Te Sn00 厂 授 在 文献 [3] 中 引入 的 , 由 开 
数 , 即 SLCa=min ks nl 3 .， 臣 》 例 如 SL 《2 的 定义 容易 推出 如 果 二 站 全 …… 且 是 2 的 
人 人 区 
(DT Sa)-3 SL3) 二 3 SU 一 4 SLK5) 标准 分 解 ， 那 和 
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SU 四 一 下 可 昌 划 有 所 
通常 称 画 数 Sm 为 F SnamndaqeLOM 画 2 定 琶 的 证 明 

数 ，E Snarandach 履 授 在 文献 [四 中 提出 它 的 定 ”这 节 用 初等 及 解析 方法 直接 给 出 定理 的 证 


义 ， 并 建议 人 们 研 客 它 的 各 种 性 质 ， 而 且 许 多 学 
者 对 这 一 提议 非常 感 兴趣 并 通过 研究 取得 了 一 人 
列 的 成 果 .。 例如 文献 [3 证 明了 如 果 虽 一 个 

数 ,那么 SLKDD=SCn 这 里 So 是 上 的 
dache 酌 数 , 即 SaD 一 ma mn: nm，ms IN 同 
时 文献 [3] 中 还 提出 了 下 面 的 问题 

SLC 也 一 SC 蕊 尺 D 关 节 (2 

双 献 | 完全 解决 了 这 个 问题 , 并 证 明了 下 
面 的 结论 : 任何 满足 式 〈2 ) 竟 整数 可 表示 为 12 
或 吐 六 了 素 …B 其 中 品 乳 有 … 卫 旺 不 同 的 
素数 且 QQ QQ Q3 …， az 是 满足 P> Bi 关 ] 2 
… ) 的 正 整 数 . 

此 外 文献 [ 3 研究 了 SUL Do 的 均值 问题 , 证 
0 ] 静 任意 实数 你 2 有 
渐 近 公式 ， 

2 C 久 

2 YL 思 全 之 证 浊 GO 让 区 

其 中 ，5( 二 2 3 … ) 为 可 计算 的 常数 ， 


文献 [ g] 中 还 研究 了 SLK 马 一 立马 的 均值 
分 布 问题 , 证 明了 潮 近 公式 
上 


2 3 
3【《SK 有 一 尺 9) 二 王 5 站 村 


吕 
人 
其 中 ,5(9 是 Rianann ze 包 画 数 SC( 过 112.… 
B 是 可 计算 的 常数 。 

本 文 的 主要 的 目的 是 研究 一 个 包含 下 
Smarandadhe LOM 郴 数 SL D) 与 ZX( 马丁 数 的 复 
合 函 数 SLK 蕊 ) 的 均值 问题 , 并 获得 了 一 个 较 
强 的 渐 近 公式 , 具体 说 来 是 下 面 的 证 明 . 

定理 : 设 kk 全 2 为 给 定 的 整数 , 则 对 任意 实数 
x> 1 有 渐 近 公式 : 


sh(2 zx 注 
2 In /2 


r (2 2 
18 In /2 


站 SLCZ(CD ) 一 
况 
二 OCR 
其 中 ，B(i 王 2 3 …， 了 为 可 计算 的 常数 . 特别 地 
当 kk 王 1 时 有 下 面 简单 的 。 
推论 : 对 任意 实数 > ! 有 渐 近 公式 


汪 2 
ZK IT 一 工 区 (2 为 | ) 
 SKZ(m)= 到 人 


本 


及 | 光 。 


明 . 事 实 上 
2 SLKZCD ) (3) 
式 (3) 中 注意 到 如 果 Zn = 下 那么 当 


一 mm 也 时 都 有 Z(D 一 匡 也 


就 是 说 方程 Zm = mm 有 mz 个 解 呈 一 站 
1 2 玫 定 由 于 呈 闻 所 以 


由 文献 [相知 当 Z(mZ = 鱼 mm 满足 1 夺 巴 
: 必 一 上 于 是 注意 到 SL 忆 三 咱 


人 
IEXZ(CD 一 立 


力 S( 交 区 ) 王 
IE X mgrHE 1 


2 
mSLm) 十 O(C9 = >，mSLm) 十 OC3 (4) 


现在 将 所 有 整数 1 夺 m 三 V 2 蕉 为 
全 也 其 中 集合 A 包 含 所 有 的 正 整 数 普 E 
V2 下 满足 :存在 1 个 素数 蕴 得 P| m 并 且 
Vv 孔 而 集合 了 苞 含 区 间 [ 1 V2 玫 中 不 属于 集合 A 
的 那些 正 整数 .于 是 利用 式 (1) 有 

2 天 全 = 过 全 5 网 人 区 囊 呈 

现在 计算 集 合 /的 情况 

> m Sm 一 >，m Sm 一 >，m Sm) 

0 时 人 是 本 5 
三 六 mp。P 一 2 mm。 也 

mRS /和 mc P mE 7x 


设 站 ( 习 一 2 1 于 是 利用 Abe 球 和 公式 


人 人 参 阅 文 献 [7 ] 中 定理 4 2) 分 部 积分 法 以 及 素 
数 定 理 0 8] 第 三 章 定理 2 


KGX 区 
> | 
工 ( 匀 一 二 mx GO( 下 mw 


《5 ) 


有 
交 人 这 25xe25 mx 
nd 
工 .CC 3 0 芳 mm 
由 dy 一 二。 2 
2 3 ES I 碍 过 /2x 
二 (6) 
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其 中 为 可 计算 的 常数 .注意 到 > 二 一 瑟 , 并 
结合 式 (5) 及 式 《6) 可 得 


1 (22 1 
ZU IT 5 本 
光 人 3 和 
上 a 了 全 
1 (2 习 : 加 效 
O 
| 
逐 2 
2 Cl -max (mm | (六 dy 一 
3 k -2 3 
(2 忆 芝 b(2 习 : 闵 
O 
In /3x 2 但 有 CR 0 
其 中 ，B 为 可 计算 的 常数 . 
现在 讨论 集合 了 的 情况 , 由 式 (1 ) 及 集合 B 


的 定义 知 对 任意 mE 马 当 巴 的 标准 分 解 式 为 媚 
>， m。 Sm) 一 me。 
才 B nmE JI SLC 一 PR IIX 
mp < 坪 3 mp 十 
nm /77 SLCm)= 本 o 心 1 ms /了 茸 Sm 一 P PS ZX 


2 


2 <o< ho2 0 天 Jr mRP< ZX minm sw 


二 


猴 直 


B < 总 十 IN 


2 -7 h22ms JI 改 < 
< 站 (8) 
综合 上 述 讨 论 可 以 得 到 
2 六 2595 
本 于 2 全 下 下 >) = 一 
2 18 In V/2x 2 In JJ 2 广 


3 


页 


即 


> SLZa) 一 >) mm Sm 十 OO 允 一 > 
六 nx nE A 


(2 3 
ms” Sm 十 2, mm SLC) 一 元。 平 
2 18 IDx 所 
B(2 芭 : 间 
记 OO (9) 


其 中 ，b 为 可 计算 的 常数 ， 
结合 以 上 各 种 情况 就 完成 了 定理 的 证 明 。 
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